
Μέγιστα και ελάχιστα της Β’ Λυκείου με μαθηματικά της Β’ Γυμνασίου 

1. Θεωρείςτε το ςφνολο των ηευγών       όλων των κετικών πραγματικών 

αρικμών x και y για τουσ οποίουσ ιςχφει             ό.  

i) Βρείτε το ηεφγοσ εκείνο για το οποίο θ παράςταςθ       παίρνει ελάχιςτθ 

τιμι. Υπολογίςτε τθν ελάχιςτθ αυτι τιμι. 

ii) Βρείτε το ηεφγοσ για το οποίο θ παράςταςθ    παίρνει μζγιςτθ τιμι. 

Υπολογίςτε τθ μζγιςτθ αυτι τιμι. 

Απάντηση 
1. 

i)  
Ζςτω το ευκφγραμμο τμιμα ΑΒ με μικοσ α. Από το άκρο Β φζρουμε τθν  θμιευκεία 

Βx ζτςι ώςτε θ γωνία ΑΒx να είναι π/4. Από τυχαίο ςθμείο Μ του ΑΒ φζρουμε τθν 

κάκετο ςε αυτό θ οποία τζμνει τθν Bx ςτο ςθμείο Σ. Αν         και         

ζχουμε      . Δθλαδι ζχουμε να κάνουμε με το ςχιμα 1.  

Το γκρι ορκογώνιο τρίγωνο είναι και ιςοςκελζσ, αφοφ θ μια του οξεία γωνία θ Β 

είναι π/4, οπότε(MB)=(ΜΣ)=y .  

Δθλαδι το καφετί ορκογώνιο τρίγωνο ζχει κάκετεσ πλευρζσ με μζτρα x και y και με 

τθ βοικεια του Πυκαγόρα υποτείνουςα  ΑΣ        .  

Τώρα κακώσ το Μ κινείται ανάμεςα ςτα Α και Β και το Σ κινείται πάνω ςτθν Βx είναι 

προφανζσ ότι το μικοσ τθσ ΑΣ και ςυνεπώσ και θ παράςταςθ        παίρνει 

ελάχιςτθ τιμι όταν       και ζτςι οδθγοφμαςτε ςτο Σχιμα 2. 
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Σχήμα 1. 



Είναι ξεκάκαρο πλζον, αφοφ το γκρι και το καφετί ζχουν γίνει δυο ίςα ορκογώνια 

και ιςοςκελι τρίγωνα, ότι 
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ii)  

Η γνωςτι ταυτότθτα                   μασ δίνει                 

   
          

 
 

Από τθν τελευταία ςχζςθ είναι εμφανζσ ότι το γινόμενο    μεγιςτοποιείται όταν το 
άκροιςμα       πάρει ελάχιςτθ τιμι δθλαδι, ςφμφωνα με τα προθγθκζντα, όταν 
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Χρθςιμοποιώντασ τώρα και κάποιο ςυμβολιςμό ζχουμε 
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Σχήμα 2. 


