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Θέμα 1
o

Να δείξετε ότι η εξίσωση αz2+βz+γ = 0, α 6= 0 και α, β, γ ∈ R έχει πάντοτε λύση
και να προσδιορίσετε τις λύσεις.

Θέμα 2
o

Να χαρακτηρίσετε κάθε μία από τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστή (Σ) ή Λάθος (Λ).

(i) Για οποιονδήποτε μιγαδικό z ισχύει z − z = 2Imz.

(ii) Εαν οι z και w 6= 0 είναι φανταστικοί αριθμοί τότε ο μιγαδικός
z

w
είναι πραγματικός.

(iii) Για οποιονδήποτε μιγαδικό z με zν ∈ R, όπου ν θετικός ακέραιος, ισχύει z ∈ R.

(iv) Για οποιονδήποτε μιγαδικό z με zν = zµ όπου ν, µ θετικοί ακέραιοι ισχύει ν = µ.

(v) Για οποιουσδήποτε μιγαδικούς z, w με z2 + w2 = 0 ισχύει z = w = 0.

(vi) Είναι i2κ(κ+1)+3 = −i για οποιονδήποτε ακέραιο αριθμό κ.

(vii) Αν για τους μιγαδικούς z1 και z2 6= 0 ισχύει z1z2 ∈ I τότε
z1
z2
∈ I.

(viii) Ο αριθμός z = (1 + i)10 + (1− i)10 είναι φανταστικός.

(ix) Το σύνολο των εικόνων των μιγαδικών z για τους οποίους το πραγματικό μέρος
του z είναι ίσο με το φανταστικό μέρος του z, είναι μία ευθεία με εξίσωση y = x.

(x) Οι εικόνες των συζυγών μιγαδικών αριθμών είναι συμμετρικές ως προς τον άξονα
y′y.

(xi) Οι μιγαδικοί αριθμοί z1, z2 για τους οποίους ισχύει Re(z1z2) = Re(z1)Re(z2)
είναι πραγματικοί.

(xii) Αν οι μιγαδικοί z1, z2, . . . , z2013 είναι τέτοιοι ώστε z1, z2 6= 0,
z1
z2
6∈ R,

1

z1
(z1 + z2 + · · ·+ z2013) ∈ R και

1

z2
(z1 + z2 + · · ·+ z2013) ∈ R

τότε z1 + z2 + · · ·+ z2013 6= 0.
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